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數學閒話-玩玩看易數金字塔
文／圖：田銘莒

在浩瀚如海的中國文化裡，易經是代表

性的典籍之一，奧秘實在深不可測。易經以

簡單的陰陽符號，啟示天地造化之玄機，而

且應變於無窮。易經繫辭是說，一陰一陽之

謂道。其過程為太極生兩儀，兩儀陰調陽，

兩儀生四象，曰太陰、少陰，曰少陽、太

陽，如圖 1；四象生八卦，八卦即是天、

澤、火、雷、風、水、山、地，如圖 2。眾

所皆知，易經正文有八八六十四卦，是由上

述八卦相重而成，意涵深奧，在此限於篇

幅，詳情我便不細說了。

咦？說到六十四，此數等於八的平方，

可不也等於四的立方嗎？這樣不由得使我想

起了正四面體，每片表面若是按1、3、5、

7的橫數規律，分作十六格正三角形，則可

以放置一片四階三角形魔陣，而十六格乘以

四面，亦得六十四格，真是剛剛好哇！正四

面體的全部表面正好都用上了。玩家可以令

其尖端向上，空白四階三角形魔陣如圖 3左

邊所示。

為省略畫畫的麻煩，吾人今以數字 1到

64代表此六十四卦，設法分為四組，每組十

六個數，各自組成四階三角形魔陣，是否可

以得到某種正四面體形式之魔術金字塔呢？

嗯嗯，此想法似乎值得玩家試玩看看喔！為

行文便利起見，以下提到自然數1到64，我

簡稱為易數。

走筆至此，俺先得說說四階三角形魔陣

是怎樣的數形構造呢？設玩家今有自然數

1、 2、 3、 4、 5、 6、 7、 8、 9、 10、

11、 12、 13、 14、 15、 16，四階三角形

魔陣有三個邊、三個高，各有四個格子，其

數字和須相等，如圖 4、圖 5所示。四階三

角形魔陣可等分成四塊四分之一正三角形，

三塊在角落，一塊擺中間，各有四個格子，

其數字和須相等，如圖 3右邊所示。由以上

可知玩家共使用四階三角形魔陣的十條規

圖 1

圖 2

圖 3
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則。

好了，規則已然知曉，那麼玩家該如何

找到滿足上述三種數字和須相等條件的數字

組合呢？啊⋯⋯，當然還是老套，模仿吧！

偷懶的辦法便是玩家取法四階魔方陣的數字

組合，變造一番並移入四階三角形魔陣。早

已有十七世紀的數學家發揮刨根問底的精

神，詳細拼過四階魔方陣的不同構造，全部

高達 880個之多，俺便取其中兩個試玩看看

吧！如圖 6。列位看官細看便知，在圖 6左

邊的答案，玩家取其左下半部樓梯為改造基

礎，可得圖 7左邊的答案；至於圖 6右邊的

答案，玩家取其右上半部樓梯為改造基礎，

可得圖七右邊的答案。是以在圖 7的兩種答

案中，按上述三個邊、三個高與四塊四分之

一正三角形的位置關係，裡面四個格子之數

字和都是 34。此處兩種答案都有十六個數

字，玩家可運用等差級數公式，令首數、尾

數相加得17，乘以個數16，除以2，可得數

字和為136，除以4，幻方常數便是34沒錯

啦！此算式與梯形面積公式相似，玩家以上

下底之和，乘以高，除以 2 ，即得其面積

矣。其實此處我想計算的是幻三角魔術的相

等和常數，然而幻三角可以從幻方改造而

得，所以我還是稱為幻方常數，亦即幻三角

常數。

以上是四階三角形魔陣的數字規則，那

麼玩家想用四片四階三角形魔陣拼成正四面

圖 4

圖 5

圖 6

圖 7
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體，總共六十四格，又該怎麼搭配1到64的

自然數呢？想想看吧！數學遊戲嘛，我想也

不要把它想得太難，輕鬆輕鬆就好。十九世

紀的數學家高斯(原文Gauss，唸成ㄍㄠㄙ)，

人稱數學王子，年幼時便表現出不凡的數學

才能，自己會算出等差數列求和。這個故事

想必列位看官都知道，我倒是也由此獲得一

些靈感，吾人何不交互取首尾、前後兩整數

而皆得相等和呢？玩家先有兩兩相等和，然

後去湊幻方常數可就簡便多了，其中細節容

我簡述如下。

第一步是數字分組，吾人須將易數分為

四組，每組各有十六個數字。俺倒是想到迴

旋填數的辦法，應該是比較簡單些，如圖

8。接著吾人算算看每組數字和，其中每對

數字和都是65，共有8對，所以每組數字和

都是65乘以8，等於 520，我愛你？！第一

組、第二組、第三組、第四組的全部數字和

等於 520乘以 4， 2080是也。

第二步是玩家把各組數字來個大搬風，

以湊成四階三角形魔陣。我是想按圖 7兩種

答案之自然數順序，當作參照，並把各組的

十六個數字，由小而大依序填入一片空白的

四階三角形魔陣，正好是十六格，是為次序

填數法。此處每組的十六個數字和是 520，

而每個邊、每個高、每塊四分之一正三角形

都佔四格，亦即十六格的四分之一，則 520

圖 8

圖 9、圖 10
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除以 4是 130，便是幻方常數。

第三步是玩家組合四片表面，即四階三

角形魔陣，以構成易數金字塔。玩家可把已

填入數字的四階三角形魔陣都貼在此金字塔

的四片表面上，而使易數在此正四面體的表

面上無所遺漏。為了保持四片表面在空間中

的關聯特性，在此步驟玩家不妨假設每面的

中心數字，通過空間中心，達到對面尖端時

也巧遇三面之三格數字，此四數字和也應當

是 130 。此構想經過我試驗，是可以做到

的。

運用次序填數法，玩家以圖 7左側答案

為填入順序，可得答案如圖 9，另以圖 7右

側答案為填入順序，可得答案如圖10，是兩

種不同構造的易數金字塔。前面提到四階魔

方陣的不同構造共有 880個，如果玩家以四

階魔方陣為造型指引，舉一反三，選用四個

角落的數字樓梯為基礎，則每個四階魔方陣

可以衍生的四階三角形魔陣便有 4 種，而

880乘以 4，可得 3520。所以我猜玩家如果

使用迴旋數組圖、次序填數法，可得到易數

金字塔也有 3520種之多。

玩家可以檢查檢查每面的中心數字，通

過空間中心，達到對面尖端三面之三格數

字，此四數字和也應當是幻方常數 130。

對於圖 9的答案，驗算如下：

61＋ 50＋ 16＋ 3＝ 130

62＋ 49＋ 15＋ 4＝ 130

63＋ 52＋ 14＋ 1＝ 130

64＋ 51＋ 13＋ 2＝ 130

對於圖 10的答案，驗算如下：

40＋ 58＋ 3＋ 29＝ 130

39＋ 57＋ 4＋ 30＝ 130

38＋ 60＋ 1＋ 31＝ 130

37＋ 59＋ 2＋ 32＝ 130

總之，所謂易數並非什麼神秘的怪數，

易數即為1到64的自然數，用以代表易經各

卦。如此玩家便可稱圖9的答案、圖10的答

案，此等金字塔為易數金字塔了。

在圖9的答案、圖10的答案中，如果玩

家把易數金字塔的每格數字改成二進位形

式，並且以零為陰，以壹為陽，便相當於將

六十四卦貼在正四面體的金字塔表面了。在

談論易理的古籍中我也翻閱了幾本看看，是

感到各種六十四卦的安排組成，不是方形，

便是圓形。而在易數金字塔表面，玩家是把

六十四卦重新安排組成四片牆壁，即四階三

角形魔陣，進而邊對邊、頂點對頂點，黏成

正四面體，而且還是立體的、空心的哦！不

知易數金字塔可有什麼涵義呢？真要探究涵

義的話，俺便要進到每一卦的意義裡去探

尋，然而這差事可不是三言兩語可以打發得

了的，我看還是學習西方哲學家先用懸擱存

疑的方式，只要欣賞欣賞即可，不予討論

吧！

在易數金字塔表面的每片四階三角形魔

陣，每條邊、每個高與每塊四分之一正三角

形，此間四數字和都是 130。我本來想說幻

方常數 130並沒有什麼特別的玄奧，只是個

加出來的結果罷了。後來想想我纔發現這個

數真有點名堂喔！稍微動筆算算， 130等於

9加 121，亦即3的平方加上 11的平方；而

130也等於 49加81，亦即7的平方加上9的

平方。所以此數是個可以用相異自然數平方
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和表達的整數，而且乃是具有兩種方式之最

小自然數。另外， 11減掉3，得其差為 8，

而且 7、 9兩數的中數也是 8，很巧吧！此

外，幻方常數 130可以用質因數分解為 2乘

以5，乘以13；其中13可以代表十三經，2

則是陰、陽兩儀的意思， 5 則是水、金、

火、木、土，五行的意思。我想總不能把13

想成十三點或十三張吧？固然有些西洋人們

不太喜歡碰見它，可是孫子兵法的古稱便是

十三篇，我看此數似乎真有些神奇感喔！不

過自己如此解析此數，免不了過度穿鑿附會

了吧？呵呵呵，看官您可別當一回事啦！

簡言之，玩家以易數代表易經六十四

卦，而以正四面體為載體，每片三角形表面

均分為十六格三角形細胞，然後玩弄幻三角

魔術，以堆砌成易數金字塔。易數金字塔本

身並沒有什麼特別的道理可言，純粹好玩而

已。

然而好玩歸好玩，我還是不得不回到易

經本身的符號系統，亦即以八卦相重為六十

四卦，我簡稱易卦。本文從頭開始，我一直

在迴避一個問題，玩家怎樣可以使易卦一對

一映射到易數呢？要是這種一對一映射做不

出來，那麼玩家搞甚麼金字塔也可說是功虧

圖 11
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一簣，徒然做虛功了。

按照傳統形式，既然易卦都是兩兩重

卦，其原始畫法是上卦畫在上邊，下卦畫在

下邊，如此皆以兩卦相重，全部行列可以畫

成上下重疊式的六十四卦方圖。不過易卦彼

此會有太多線條疊在一起，我是覺得比較容

易看走眼、看花了。所以此處俺不妨變通一

下，兩兩重卦全部分成左右兩邊平放，如此

比較一目瞭然。一般而言，大家提到兩兩重

卦時，會先上後下，先說出上卦，後說出下

卦。此處我便依照橫式書寫的習慣，即先左

後右，以上卦放在左邊，用藍色表示；以下

卦置於右邊，用紅色表示。希望如此列位看

官可以更輕鬆的欣賞易卦之美。後來我想到

按照一般顏色的聯想特性，以及左腦、右腦

的功能區別，上卦在左邊似乎可看成是藍色

的理性記號，下卦在右邊似乎可看成是紅色

的非理性記號。在此非理性的意思不是誰的

思想不要理性，亦非拒絕、排斥理性，而是

毋須推理、毋庸置疑的意識，比理性的因果

關係更直覺的慾性、更直觀的感性之類。然

後我以下卦為橫軸，以上卦為直軸，便可畫

出左右雙併式的六十四卦方圖，如圖11。在

圖11的每個方格中，上卦在左下角，下卦在

右下角，易卦名稱標於上方，並附注音符

號。

到此為止，俺的老問題還是沒解決呢！

玩家仍然未能使易卦一對一映射到易數，這

是因為俺只顧到六十四卦，卻未曾深入到每

個易卦的六爻。回顧數學史，易經可說是二

進位算術的開山寶典。每個易卦各有六爻，

一般來說，大家把陰爻當作零，把陽爻當作

壹，陰爻、陽爻便是所有六十四卦的構成元

素。我看過有的書籍是把由上而下的六爻轉

換作由右而左的二進位記號，相反，也有的

書籍是轉換作由左而右的二進位記號，各不

相同。此處我姑且按每個易卦的六爻由下而

上，二進位記號由右而左的習慣，以計算每

個易卦對二進位的轉換數。每個易卦一旦轉

換成二進位數，玩家便可得到易卦與易數如

何做一對一映射的答案。但是這時候問題又

來了，玩家把全部易卦轉換成二進位數，再

變成十進位數之結果是從0到63的整數，可

是易數卻是從1到64的整數，而且乾卦變換

成十進位數是 63，坤卦變換成十進位數是

0，而大家比較習慣的易卦順序卻是乾卦起

頭，坤卦收尾。這個怪現象我也想了很久，

後來我是想把每個易卦對二進位的轉換數先

予確認，變換成十進位數時則分成兩種，亦

即內在數與外在數，如此一來俺的思路便比

較清楚了。運用整體補數法，玩家把每個易

卦對二進位的轉換數先算出來，再變成十進

位數，是為內在數(intrinsic number)。然後玩家

用易卦的全部個數 6 4 減之，即得外在數

(extrinsic number)。簡單講，內在數加上外在

數，等於六十四卦總個數。於是我也以下卦

為橫軸，以上卦為直軸，易卦行列如圖12所

示。在圖12的每個方格中，易卦名稱擺在上

方，轉換得到的二進位數放在中央，左下角

是內在數，右下角是外在數，兩者都寫成十

進位數，其和等於64沒錯。如此玩家纔可以

說，總算使易卦一對一映射到易數了，哎唷

跺咻，很累吧！不過該面對的問題，玩家就

是要用對方法，設法去解決，而不是一味的

逃避現實，看官您說對不對呢？

有關易經卦義、傳記、道理、圖書、象

數的諸多論述裡，抽象而奧妙的東西多得
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是，可惜遲鈍的我，很少能看得懂、看得明

白。超感謝列位看官有興致看到這兒，俺只

好借用道德經的美言，自吹自唱幾句，聊以

陶醉幾番囉！老子曰：「人法地，地法天，

天法道，道法自然。」我想模仿成：「賢法

聖，聖法美，美法善，善法真。」這幾句話

並無什麼深刻的內容，只是聯珠法的應用而

已。然而我想愛玩的玩家，自己要是能夠體

現這樣的規律、協調與健康，纔能清歆寡

欲，拱璧先于駟乘，然後乃可坐入此道，自

由自在的優遊，無所羈絆、牽掛焉。

圖 12

田銘莒
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